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Clasa a XII-a
SUBIECTUL 1

Se considera multimea = (—oo,1). Pentru fiecare pereche ( , ) X |, notam =
4_

—

3p a)Sa se arate ca . :
4p b)Demonstrati ca legea de compozitie ,,
element neutru.

' este comutativa si asociativa, dar nu admite

kekk
Solutie:
ag <1, <1 + <2 5- — >3 Ip
5__—_<1«=>4— <5—- - - — =1>0=(=1)( —1=>=0 2p
b) Legea,, ” este comutativa:
= C = 54___ é 54___ , @ adevirat din comutativitatea |
adunarii si inmultirii numerelor reale P
Legea,, ”este asociativa :
c > = 6 % .,
( ) _(4— ) _ 20—4( + + )+
T \5— — T 21-5( + + )+ + + ,
_ 4- _ 20—4( + + )+ P
( ) = (5——)_21—5(++)+++
De unde rezulta ( ) = ( ) legea,, ” este asociativa
Element neutru
astfel incat = =,
= din comutativitatea legii ,, ”
4— Ip
= -8 2—5 +4=0 legea,, " nu are element neutru.
SUBIECTUL 2

Se considera

=]

X + sin2925x
- X.
Tl + 2sin202%x + 2¢0s2025%
0

[ 11
Demonstratica | = 5
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Solutie:
Fie =5- == | =3 =0; =0 = . Integrala devine Ip
0 5= + 2025 (E _ )
= ( - ) = lp
- +2 2025(7_ )+2 2025(7_ )
2 5= + 2025 | Ip
Vi + 2025 > 5= + 2025 o
2 = o0 +2 2025 4o 2025 + o +2 205 4o 2025
2m + 2025 2025 o711 \ 2p
- o +2 205 4o 2025 - 02 2 9 8

SUBIECTUL 3

Se considerd numerele reale a si b, cu 0 < a << b si functia

1= 0 O=limy +(+ —)

3p a)Aratati ca functia f admite primitive.
2 2
4p b)Demonstrati cd F ( ath ) — F(Vab) = 23, (Va - @)2, pentru orice primitivi F a

2 2
lui f,

Supliment GAZETA MATEMATICA

Solutie:
v - [ ;] 2p
a) ()=Ilmy +(+ —) = . ?
00 : (Ta ]
f este continud pe intervalul [a,b] deci admite primitive pe intervalul Ip
[a, b]
b) O primitiva a functiei f pe intervalul [a, b] este functia Ip
2 +
(+) =5+ | —]
: _ 2 2
F:labl- , ()= 5 .
-t 2 (—’ ]

2 2
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Din conditia de continuitate a functiei F in punctul ¢ = % se obtine

Ip
2 +
[y =+ [
( ) - 2 ( + )2 + +
7t - &
2p
=3 + —( + +—-. =
(\/_) 2 4 ( W 2
- —(+)x/_——(f V)
SUBIECTUL 4
Pe multimea numerelor reale se defineste legea =[ + |]+[ + ],unde , (0,1).

Determinati submultimile G ale lui  pentru care (G, ) formeaza un grup abelian.

Profesor Petre Nachila

Solutie:

(G, ) formeaza un grup abelian deci exista € . G element neutru, deci pentru

orice X avem = = ,asadar[ + |+[ + ]= ,deunde orice
3p
Legea de compozitie devine: =] + ]J+[ + ]= + ; Grupul (G, 2p
)=(G, +);
Cum G ,avemG=n ,n 2p

Nota: Orice alta solutie corecta se puncteaza corespunzator. Nu se acorda fractiuni de punct.



